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ABSTRACT:  Rockbolts are one of the best systems to stabilize plane failure of rock slopes. The 
passive bolts are loaded and activated when rock block slides while pre-tensioned types are initially 
loaded before any rock sliding. The pre-tensioned rock bolts make the rock layers pressed together and 
the friction between them is activated before slipping, and probably no displacement between the layers 
is occurred. If a slippage occurs after the installation of a pre-tensioned rock-bolt, an excessive load 
is applied. In this paper, the bolt contribution generated by the pre-tensioned and passive rock-bolt in 
discontinuity is analytically simulated, and the effect of roughness angle, inclination of the bolt to the 
joint plane, pre-tensioned force, and strength of the rock are evaluated. For modeling, it is assumed the 
sliding imposes a bending moment to the rockbolt, which leads two plastic hinges to be created. The 
part of the bolt between two hinges (located on either side of the joint) is considered a beam with two 
cantilever supports, which is loaded by a uniform distribution generated by surrounding grout/ rock. The 
results showed that the pre-tensioned rock-bolts are effective when the resistance of the rock or grout 
around the bolt is high.
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1. INTRODUCTION
Rock-bolts are one of the most popular systems of 

stabilizing in rock engineering. They are used to restrain 
sliding of a rock block on a single dipping out of the face or 
to confine movements of stratified rock masses along joints in 
rock slope engineering. Grouted bolts have often been found 
to be more economical and more effective than other types of 
rock-bolts. The grouting effect makes a rock-bolt to be more 
rigid through having contact with surrounding rock, thereby 
efficiently restricting sliding displacements. 

Grouted rock-bolts can be installed as passive or pre-
tensioned bolts. In passive type, a small sliding of a rock block 
is necessary to activate bolts and mobilize forces. A shear and 
a tension force are induced in the bolt due to respectively 
confinement of movements perpendicular and parallel to the 
sliding plane [1-7]. However, pre-tensioned bolts are installed 
under tension prior to any rock block sliding. The purpose of 
pre-tensioning is to modify the resulting normal stress on the 
sliding plane, and hence, increase the resistance shear strength 
against sliding movement. Therefore, for the pre-tensioned 
grouted rock-bolts, two mechanisms can be expected: 

-The pre-tensioned force or the resulted normal stress is so 
great that it prevents any sliding. In this case, no further forces 
are developed in rock-bolts, and grouting the reminder of bolt 
length has no influence on its behavior, but will only protect 
the bolt from corrosion. 

-The pre-tensioned rock-bolts cannot completely prevent 

sliding of rock block due to, e.g. increase of external load 
on block, generation of a water pressure, creep, etc. In this 
case, the rock-bolt is also subjected to a shear and a tension 
force (originated from rock blocks sliding) like passive bolts. 
Therefore, the bolt contribution is first initiated by the pre-
tensioned force and then by the subsequent axial and shear 
forces.

In spite of the many achievements that have already been 
made for the design of passive grouted rock bolts, there are 
still some inconveniences and insufficiencies that need to 
be overcome. The effects of pre-tensioning of bolts on bolt 
contribution and joint roughness has not been adequately 
studied. As well, the rock strength in the interaction between 
the joint and bolt has been ignored in the previous studies. 
Hence, this paper presents an analytical model to bridge these 
gaps.

2. ANALYTICAL SIMULATION
The installation process of a pre-tensioned grouted rock-

bolt consists of placing a grouted anchor, tensioning of the 
bolt, tying near end of the bolt by nut and plate to the rock 
block surface, and then injecting the grout into the remaining 
bolt length. Once a pre-tensioned force is applied to the bolt, 
the normal force and its corresponding stress on the joint 
plane increases, and as a result, the shear strength of the 
joint is much more stimulated. However, if the additional 
shear strength is not sufficient to prevent rock block sliding, 
a bolted rock joint will be subjected to a shear displacement, 
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and additional forces will be imposed to the bolt. That is, 
a shear and an axial force are developed in the bolt due to 
respectively sliding and opening of joint. At the same time, 
the bolt applies resistant forces to the joint and increase the 
shear strength. Fig. 1 depicts a bolted rock joint subjected to 
shearing. The bolt deflects anti-symmetrically concerning the 
joint plane and is separated from the grout in the vicinity of 
the joint.

According to Fig. 2, after yielding, two plastic hinges are 
created in bolt (A and B) [2-7].

The contribution of pre-tensioned bolt to support a joint 
against sliding are:

3. SENSITIVE ANALYSES
In continue, sensitive analyses are performed to find out 

the weight of some effective parameters. The resistance force 
provided by the bolt to prevent sliding of joint is effected 
by the angle between the bolt axis and joint plane (α ); the 
roughness and friction angles of rock joint ( i  and φ );the 

uniaxial compressive strength of the rock/grout (
cσ );  the 

mechanical properties of bolt; and the pre-tensioned force 
(T).

4. RESULTS AND DISCUSSION
According to the Tresca strength criterion, the axial 

capacity of a steel bolt for loading is greater than the shear 
one. Therefore, if the axial capacity of bolt is more stimulated, 
the contribution of bolt will be more highlighted. Thus, for 
greater roughness angles, it seems that the total resistance is 
more likely to be great enough to prevent sliding when the bolt 
is perpendicular to the joint plane. However, the inclination 
value in which a bolt gives the greatest contribution is not 
unique but mostly depends upon roughness angle i.e. in 
this case, it almost equals to sum of friction and roughness 
angles. However, the bolt contribution quickly falls with a 
unique rate (for all cases) from its maximum to the minimum 
values once the inclination angle becomes greater. Therefore, 
considering the same bolt inclination, the cases with lower 
pre-tensioned force or roughness experience more dropping 
of bolt contribution. Also, a greater rock strength leads the 
distance between the plastic hinges to be smaller and so forth, 
the resistance forces developed by the bolt deformation to be 
less. Therefore, the pre-tensioning bolt for the high-strength 
rocks is more effective than the low strength rocks.    

5. CONCLUSIONS
The results showed that the maximum bolt contribution 

occurs when the combination of the axial force and the shear 
force creates in the bolt and the minimum bolt contribution is 
created when the bolt is completely perpendicular to the joint 
plane. To prevent the creation of shear force in the bolt, we can 
put the bolt under the initial tensioning force to use the axial 
capacity of bolt. So, the pre-tensioned force is a high effect on 
the bolt contribution especially for the high strengths of rock. 
In general, under the following conditions, the active rock-
bolts are suitable rather than the passive ones:

1- when the rock-bolt is steeply inclined to the rock joint.

 

Figure 1. Antisymmetric deflection of bolt and it separation from the grout when joint subjected to shearing 

  

 Fig. 1. Antisymmetric deflection of bolt and it separation
from the grout when joint subjected to shearing

 

Figure 2. Plastic joints formation at points A and B due to a shear displacement, and load distribution on bolt from 
surrounding medium reaction 
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Figure 3. Influence of pre-tensioned load on the contribution of pre-tensioned bolts 
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In continue, sensitive analyses are performed to 
find out the weight of some effective parameters. The 
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Figure 3. Influence of pre-tensioned load on the 
contribution of pre-tensioned bolts 

4. Results and Discussion 

According to the Tresca strength criterion, the 
axial capacity of a steel bolt for loading is greater than 
the shear one. Therefore, if the axial capacity of bolt is 
more stimulated, the contribution of bolt will be more 
highlighted. Thus, for greater roughness angles, it seems 
that the total resistance is more likely to be great enough 
to prevent sliding when the bolt is perpendicular to the 
joint plane. However, the inclination value in which a 
bolt gives the greatest contribution is not unique but 
mostly depends upon roughness angle i.e. in this case, it 
almost equals to sum of friction and roughness angles. 
However, the bolt contribution quickly falls with a 
unique rate (for all cases) from its maximum to the 
minimum values once the inclination angle becomes 
greater. Therefore, considering the same bolt 
inclination, the cases with lower pre-tensioned force or 
roughness experience more dropping of bolt 
contribution. Also, a greater rock strength leads the 
distance between the plastic hinges to be smaller and so 
forth, the resistance forces developed by the bolt 

deformation to be less. Therefore, the pre-tensioning 
bolt for the high-strength rocks is more effective than 
the low strength rocks.     

5. Conclusions 

The results showed that the maximum bolt 
contribution occurs when the combination of the axial 
force and the shear force creates in the bolt and the 
minimum bolt contribution is created when the bolt is 
completely perpendicular to the joint plane. To prevent 
the creation of shear force in the bolt, we can put the 
bolt under the initial tensioning force to use the axial 
capacity of bolt. So, the pre-tensioned force is a high 
effect on the bolt contribution especially for the high 
strengths of rock. In general, under the following 
conditions, the active rock-bolts are suitable rather than 
the passive ones: 

1- when the rock-bolt is steeply inclined to the rock 
joint. 

2- when the roughness angle of rock joint is low. 

3- when the strengths of rock is high. 
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2- when the roughness angle of rock joint is low.
3- when the strengths of rock is high.
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مدل سازی تحلیلی عملکرد سنگ دوزهای تزریقی فعال و غیرفعال در شیروانی های سنگی

میرمهدی راشدی، مسعود رنجبرنیا*

دانشکده فنی و مهندسی عمران، دانشگاه تبریز، تبریز، ایران

خلاصه: از راه های جلوگیری از شکست صفحه ای در شیروانی های سنگی، استفاده از سنگ دوزها است. سنگ دوزهای 
تزریقی غیرفعال با لغزش کوچک بلوک سنگ فعال شده و از سست شدگی و کاهش اتصال بین قطعات سنگی جلوگیری 
می کنند. در نوع پیش تنیده، نیروی کششی مطلوبی به سنگ دوز اعمال شده و انتهای آن بر صفحه بلوک سنگی پیچ و 
مهار می شوند. این مکانیزم موجب می شود تا لایه  های سنگی بهم فشرده شده و اصطکاک بین آن ها بیشتر فعال شود و 
احتمالا هیچ جا به جایی بین لایه ها ایجاد نشود. اگر نیروی پیش تندگی کافی نباشد، امکان لغزش در لایه های سنگی بعد 
از نصب سنگ دوز پیش تنیده نیز به وجود می آید. در این مطالعه، عملکرد سنگ دوزهای تمام تزریقی در حالت غیر فعال 
و پیش تنیده در شیروانی های سنگی بصورت تحلیلی مدل می شوند و اثرات پارامترهای مختلف همچون زاویه قرارگیری 
سنگ دوز نسبت به صفحه لغزش، زاویه اصطکاک ناپیوستگی و زاویه زبری آن، مقاومت سنگ اطراف سنگ دوز، نیروی 
پیش تنیدگی و ویژگی های مکانیکی سنگ دوز را بر روی نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز، بصورت کمی مطالعه 
می شوند. جهت مدل سازی تحلیلی، فرض می شود که لغزش سنگ موجب اعمال لنگر خمشی به سنگ دوز و تشکیل دو 
مفصل خمشی در آن می شود. فاصله بین دو مفصل خمشی که در طرفین ناپیوستگی قرار دارند بصورت تیر دو سرگیردار 
در نظر گرفته شده و بار وارد بر آن که همان عکس العمل محیط اطراف سنگ دوز است بصورت یکنواخت فرض می شود. 
نتایج نشان می دهند پیش تنیده کردن بطور موثری موجب پایداری بیشتر شیروانی ها می شود، بویژه اگر مقاومت سنگ 

اطراف سنگ دوز زیاد باشد و نتوان سنگ دوز را به صورت زاویه دار نسبت به ناپیوستگی قرار داد. 
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1- مقدمه
پایدارسازی  سیستم های  پرکاربردترین  از  یکی  سنگ دوزها 
هستند.  زیرزمینی  سازه های  سایر  و  تونل ها  سنگی،  شیروانی های 
سرعت اجرای بالا، کارایی، سطح اشغال کم و اقتصادی بودن از مزایای 
در  به ویژه  سنگی  شیروانی  پایدارسازی  در  سنگ دوزها  از  استفاده 
جلوگیری از لغزش گوه های سنگی است. در سنگ دوز پیش تنیده، 
تحت  بلافاصله  و  گیردار شده  توده سنگ  به  دوغاب  با  بولت  انتهای 
 Pre-tensioned or )حالت  می گیرند  قرار  پیش تنیدگی  نیروی 
Active(. سپس باقی مانده طول سنگ دوز را می توان تزریق نمود 

یا بدون تزریق باقی گذاشت. لیکن، سنگ دوز غیرفعال بصورت تمام 
نمی شود  اعمال  آن   به  اولیه ای  کشش  هیچ  و  شده  نصب  تزریقی 
تحت  هنگامی  غیرفعال  سنگ دوزهای  واقع،  در   .)Passive )حالت 
سطح  امتداد  در  لغزشی  که  می گیرند  قرار  خمش(  و  )کشش  نیرو 
از  قبل  فعال،  در سنگ دوزهای  درحالیکه  آید؛  به وجود  ناپیوستگی 
هر  از  مانع  نیز  زیادی  تا حد  و  قرار می گیرند  تحت کشش  لغزش، 
عبارتی،  به  می شود.  ناپیوستگی  سطح  بر  توده سنگ  لغزش  گونه 
پیش تنیده کردن سنگ دوز عبارت از بالفعل کردن ظرفیت آن قبل 
است.  توده  سنگ  ناپیوستگی های  در  برشی  تغییر شکل  از هرگونه 
درصورتیکه در توده سنگ جابه جایی های برشی اولیه رخ داده باشد، 

https://www.creativecommons.org/licenses/by-nc/4.0/legalcode
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قفل شدگی بین صفحات لغزش ممکن است تا حدی از بین رفته باشد 
یا اگر اصطکاک بین سطوح لغزش بدلیل هوازدگی سنگ کم باشد یا 
سنگ دوزهای  بکارگیری  از  حاصل  لغزش  مقاوم  نیروی  کلی،  بطور 
غیرفعال برای پایدارسازی لغزش گوه های سنگی  کافی نباشد، در این 
توصیه  )پیش تنیده(  کشش  تحت  سنگ دوز های  از  استفاده  موارد 
می شود. زیرا این سنگ دوزهای فعال برخلاف نوع غیرفعال، به طور 
همزمان نیروهای برشی مقاوم و نرمال قابل توجهی به سطح لغزش 

وارد می کنند ]1[. 
صورت  این  به  غیرفعال  تزریق  تمام  عملکرد سنگ دوز  مکانیزم 
است که  با جابه جایی جزئی توده سنگ فعال می شوند و نیروهای 
مقاومی به سطح لغزش وارد می کنند. توده سنگ های لایه ای دارای 
سطح  بر  عمود  حرکت  یکی  هستند؛  راستا  دو  در  حرکت  پتانسیل 
لغزش )به دلیل بازشدگی و زبری( و دیگری حرکت موازی با سطح 
لغزش )به دلیل وزن توده سنگ(. زمانی که سنگ دوزهای تمام تزریق 
غیرفعال در توده سنگ لایه ای نصب می شوند با جابه جایی کوچک 
سنگ، فعال می شوند و این جابه جایی سنگ باعث تغییرشکل های 
برشی و محوری در سنگ دوز تمام تزریق می شوند و عکس العمل 
این تغییر شکل های ایجاد شده در سنگ دوز، باعث ایجاد نیروی های 

محوری و برشی مقاوم در محل ناپیوستگی خواهد شد ]1[.
به  به دو صورت  تزریقی پیش تنیده  مکانیزم عملکرد سنگ دوز 
وجود می آید. مکانیزم اول؛ زمانی که نیروی پیش تنیدگی وارد شده 
به توده سنگ، به اندازه ای باشد که مانع از هرگونه لغزش توده سنگ 
شود، در این حالت نیروهای موجود در سنگ دوز، فقط ناشی از نیروی 
پیش تنیدگی می باشد و سنگ دوز فقط تحت کشش اولیه قرار دارد؛ 
به عبارت دیگر نیروی سنگ دوز ثابت باقی می ماند و دوغاب نیز در 
این حالت تأثیری بر نیروهای مقاوم ایجاد شده نخواهد داشت و فقط 
نوشتن  با  مکانیزم،  این  در  شد.  خواهد  خوردگی سنگ دوز  از  مانع 
معادلات تعادل حدی بر روی سطح لغزش می توان ضریب اطمینان 
زمانی  دوم  مکانیزم  آورد.  به دست  برای شیروانی  را  لغزش  برابر  در 
کم  قائم،  بارهای  افزایش  همچون  عواملی  اثر  در  که  ایجاد می شود 
بودن مقاومت سنگی که انتهای پیچ به آن گیردار می شود، افزایش 
فشار آب حفره ای، خزش و... سنگ دوزهای پیش تنیده نمی توانند 
از لغزش کامل توده سنگ جلوگیری کنند، در این حالت با جابه جایی 
سنگ دوز  در  محوری  و  برشی  تغییرشکل های  توده سنگ،  جزئی 

پیش تنیده ایجاد می شود که عکس العمل این تغییرشکل ها، باعث 
سنگ دوز  در  خمشی  لنگر  و  برشی  نیروی  محوری،  نیروی  ایجاد 
سنگ دوز،  در  شده  ایجاد  نیروهای  این  عکس العمل  شد.  خواهند 
همانند حالت غیرفعال، نیروهای مقاوم دیگری علاوه بر نیروی مقاوم 
پیش تنیدگی، در محل ناپیوستگی ایجاد خواهد کرد. در این مکانیزم، 
دوغاب نقش مهمی را در نیروهای مقاوم ایجاد شده توسط تغییرشکل 

سنگ دوز پیش تنیده، خواهد داشت ]1[.
در  توده سنگ  ناپیوستگی های  برشی  مقاومت  تقویت  مسأله 
روش های  با  غیرفعال  نوع  بویژه  مسلح سازی  روش  به  شیروانی ها 
قرار  مطالعه  مورد  عددی  و  تحلیلی  آزمایشگاهی،  چون  متفاوتی 
در  که  داد  نشان  ایگر1  و  اسپن  آزمایشگاهی  مطالعات  است.  گرفته 
تزریق  تمام  تغییر شکلی در سنگ دوز  اثر جابه جایی جزئی سنگ، 
ایجاد می شود. بر اساس تغییر شکل سنگ دوز در محل ناپیوستگی، 
که  کردند  پیشنهاد  سنگ دوز  روی  بر  را  به  فرد  منحصر  نقطه  دو 
که  می باشد  بولت  و  ناپیوستگی  بین  مشترک  فصل  در  نقطه  یک 
انحنا در بولت صفر شده که به معنی صفر بودن لنگر خمشی است 
ایجاد می شود  بولت  انحنا در  بیشترین  و دیگری نقطه ای است که 
که به معنی صفر بودن برش و ماکزیمم بودن لنگر خمشی است و 
مفصل پلاستیک در این نقطه ایجاد می شود ]2[. با استفاده از نتایج 
که  سنگ دوزهایی  برای  تحلیلی  مدل  ایگر2  و  پلت  آزمایشات،  این 
این  که  کردند  ارائه  دارند،  قرار  و محوری  بارهای عرضی  معرض  در 
ناپیوستگی  مشترک  فصل  در  سنگ  برشی  جابه جایی  اثر  در  بارها 
و سنگ دوز ایجاد می گردد. در این مدل، سنگ دوز به صورت یک 
تیر نیمه بینهایت در نظر گرفته شد و رفتار آن در دو مرحله، یکی 
در محدوده الاستیک تا حد تسلیم تحت لنگر خمشی و دیگری پس 
دادند  نشان  نتایج  شد.  مدل سازی  سنگ دوز  شکست  تا  تسلیم  از 
که بیشترین مقاومت برشی، در ماکزیمم جابه جایی سنگ دوز غیر 
به  که  برای سنگ دوزهایی  تحلیلی  مدل  این  می شود.  ایجاد  فعال 
قابل  نصب می شوند، جواب های  ناپیوستگی  بر  عمود  کاملا  صورت 
قبولی بدست نمی دهد ]3[. لی و استیلبورگ3 بیان کردند که مقاومت 
برشی ایجاد شده توسط سنگدوز در محل ناپیوستگی به چسبندگی، 
بین  و  و سنگ  دوغاب  بین  اصطکاک  زاویه  و  بست شدگی  و  چفت 

1  span and egger
2  pellet and egger
3  Li and Stillborg



نشریه مهندسی عمران امیرکبیر، دوره 52، شماره 6، سال 1399، صفحه 1485 تا 1498

1487

با استفاده از  دوغاب و سنگدوز بستگی خواهد داشت ]4[. گراسلی1 
آزمایش های بزرگ مقیاس، رفتار سنگ دوزهای تحت برش را مطالعه 
کرد. این آزمایشات، مدل واقع بینانه ای از حالت مسلح سازی به روش 
غیرفعال بود، لیکن در آن به زبری ناپیوستگی توجهی نشده بود. این 
نشان  نتایج  و  گرفت  صورت  مختلف  روی سنگ دوزهای  آزمایشات 
دادند که در سنگ دوزهای تمام تزریق دو مفصل پلاستیک به صورت 
متقارن نسبت به صفحه ناپیوستگی ایجاد می شود و حداکثر مقاومت 
همچنین  آن ها  است.  وابسته  سنگ دوز  نوع  به  ناپیوستگی،  برشی 
سنگ دوزهای  با  شده  تقویت  ناپیوستگی های  عددی  مدل سازی 
مختلف غیرفعال را به روش المان محدود انجام دادند و تفاوت رفتاری 
بین سنگ دوزهای غیرفعال را مطالعه کردند ]5[. اورسته و کراورو2 
روش تحلیلی با نام روش مسلح سازی بلوکی3 برای سنگ دوزها ارائه 
کردند که در آن ابتدا ضریب اطمینان برای سنگ ناپایدار مسلح نشده 
محاسبه می شود. در این روش، مؤلفه های جابه جایی ایجاد شده بر 
می شوند  تعیین  سنگ  جابه جایی  اثر  در  غیرفعال  سنگ دوز  روی 
می شوند  محاسبه  سنگ دوز  در  شده  ایجاد  تنش های  سپس  و 
عددی  شبیه سازی  و  آزمایشگاهی  مطالعه  به  عزیز  و  ]6[. جلالی فر 
سنگ دوزهای  توسط  که  متفاوت  مقاومت های  با  بتنی  بلوک های 
مختلف مسلح شده بودند، پرداختند تا عملکرد آن ها را تحت نیروهای 
برشی که به بلوک ها وارد می شود، مشاهده کنند. نتایج نشان دادند 
که شکست سنگ دوزها در اثر ترکیب نیروی برشی و نیروی محوری، 
همچنین  می آید.  وجود  به  ناپیوستگی  و  پیچ  مشترک  فصل  در 
نشان دادند که حداکثر مقدار تنش برشی در صفحه برش در محل 
تغییر زیادی در فاصله نقطه پلاستیک  ایجاد می شود و  ناپیوستگی 
افزایش  با  و  نمی شود  ایجاد  محوری  بار  افزایش  با  برش  صفحه  از 
نیروی محوری در سنگ دوز، معمولاً بار برشی روی سنگ دوز افزایش 
می یابد ]7[. جلالیفر و عزیز همچنین به مدل سازی تحلیلی رفتار 
پرداختند  دارند،  قرار  و محوری  بار عرضی  سنگ دوزهایی که تحت 
را در شرایط مختلف  بر روی سنگ دوزها  و محل مفصل پلاستیک 
نیز فرض شد که  این مدل تحلیلی  بارگذاری پیش بینی کردند. در 
سنگ دوزها بصورت عمود بر سطح ناپیوستگی قرار دارند. نتایج نشان 
دادند که فاصله مفصل پلاستیک از صفحه برش به مقاومت سنگ و 

1  Grasselli
2  Oreste and cravero
3  Block Reinforcement Procedure

نیروی محوری وابسته است به طوری که فاصله مفصل پلاستیک از 
صفحه برش در بارهای محوری زیاد، کوچکتر از حالتی است که بار 
محوری کم به سنگ دوز اعمال می شود ]8[. بعدها ونگ4 و همکاران 
یک مدل مکانیکی بر اساس طول جداشدگی که بین بولت و دوغاب 
اطراف آن در اثر جابجایی برشی سنگ ایجاد می شود، ارائه کردند. در 
این مطالعه، سنگ دوز به صورت تیر نامعین استاتیکی در نظر گرفته 
شد و بر روی تنش های برشی و محوری ایجاد شده روی سنگ دوزها 
مایولینو5  آزمایشگاهی  بین آن ها بحث کردند ]9[. مطالعه  روابط  و 
نشان داد که بین قطر سنگ دوز و نیروی مقاوم ایجاد شده توسط آن، 
رابطه خطی وجود دارد؛ به این صورت که با افزایش قطر سنگ دوز، 
مقدار نیروی مقاوم ایجاد شده در محل ناپیوستگی، افزایش می یابد 
]10[. لیو و لی6 مدل سازی تحلیلی و مطالعات آزمایشگاهی بر روی 
و  دادند  انجام  سنگی  شیروانی های  در  تزریقی  تمام  سنگ دوزهای 
در آن سنگ دوز را در محل جدا شدن بولت و دوغاب، به صورت تیر 
نامعین استاتیکی در نظر گرفتند. بر اساس نتایج آزمایشگاهی، طول 
جداشدگی بین بولت و دوغاب در محل ناپیوستگی را دو تا سه برابر قطر 
پیچ در نظر گرفتند. نتایج نشان دادند که زاویه قرارگیری سنگ دوز 
نسبت به ناپیوستگی، زاویه اتساع و زاویه اصطکاک ناپیوستگی، نقش 
مهمی را در مقاومت برشی ناپیوستگی های تقویت شده ایفا می کنند 
]11[. در این مطالعه در جهت ساده سازی به مقاومت سنگ اطراف 
به  می توان  بالا  مطالعات  بر  علاوه  است.  نشده  توجهی  سنگ دوز 
 ]14[ دایت9   ،]13[ بجوستورم8   ،]12[ دالاکاسکا7  قدیمی  مطالعات 
و فریرو10 ]15[ و قی و لیو11 ]16[ بر روی سنگ دوز ها اشاره کرد که 
در هر یک از آن ها به یافتن مقاومت برشی توده سنگ های مسلح 

شده پرداخته شده است.
همچنین مطالعات آزمایشگاهی، تحلیلی و عددی زیادی بر روی 
رفتار سنگ دوزها تمام تزریقی صورت گرفته است که در این مطالعات، 
فقط نیروی محوری ایجاد شده در سنگ دوز تمام تزریق مورد بررسی 
قرار گرفته است که می توان به مطالعات مارتین12 و همکاران ]17[، 

4  Wang
5  Maiolino
6  Liu and Li
7  Dulacska
8  Bjustrom
9  Dight
10  Ferrero
11  Ge and Liu
12  Martin
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کای و همکاران1 ]18[، تان2 ]19[ و اولیویرا و دیدریچ3 ]20[ اشاره 
کرد.

تزریق  تمام  سنگ دوزهای  برای  اشاره،  مورد  مطالعات  تمامی 
غیرفعال انجام گرفته اند که در هر کدام سعی بر این بوده است که 
حداکثر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز غیرفعال، بدست آید. 
در بیشتر مدل سازی ها، بویژه تحلیلی، در جهت ساده سازی از برخی 
فاکتورها نظیر اثرات زاویه قرارگیری سنگ دوز نسبت به ناپیوستگی 
صرف نظر شده  و فقط زاویه قرارگیری 90 درجه، مدل سازی شده است 
و یا از اثرات زاویه زبری و مقاومت سنگ اطراف، صرف نظر شده است 
که بنظر می رسد این ساده سازی ها بیش از حد ساده انگارانه است. 
در  مطالعه ای  که  نشان می دهند  تحقیقات گذشته  مرور  از طرفی، 
خصوص سنگ دوزهای پیش تنیده تزریقی که در معرض جابه جایی 
جزئی برشی توده سنگ قرار می گیرند )مکانیزم دوم(، صورت نگرفته 
است تا اثر نیروی پیش تنیدگی بر مقاومت اصطکاکی ناپیوستگی و 
در  اساس،  این  بر  شود.  ملاحظه  آن،  زبری  اثر  نمودن  بسیج  میزان 
این مقاله، به مدل سازی تحلیلی سنگ دوزهای تزریقی پیش تنیده 

و غیرفعال، با رفع ساده سازی های انجام گرفته، پرداخته می شود.

2- مدل سازی تحلیلی
1-2- کلیات و فرضیات

مطابق شکل 1 در سنگ دوزهای تمام تزریق پیش تنیده، در اثر 
نیروی مقاوم  از  ناپیوستگی، قسمتی  امتداد  لغزشی در  نیروی  وجود 
دو  به  نیرو  این  که  ایجاد می شود   )T( نیروی پیش تنیدگی  توسط 
مؤلفه مماس برسطح لغزش و عمود بر سطح لغزش تجزیه می شود. 
جلوگیری  باعث  مستقیم  صورت  به  لغزش  سطح  بر  مماس  نیروی 
اصطکاک  روی  بر  تأثیر  با  لغزش  بر سطح  عمود  نیروی  و  لغزش  از 
ناپیوستگی بطور غیر مستقیم باعث جلوگیری از لغزش می شود. در 
ایجاد  توده سنگ  در  جابه جایی جزئی  احتمالا  قائم،  بار  افزایش  اثر 
خواهد شد و این جابه جایی باعث تغییرشکل سنگ دوز و به سبب آن 
باعث ایجاد نیروهای داخلی در سنگ دوز خواهد شد که عکس العمل 
اعمال  ناپیوستگی  محل  در  مقاوم  نیروهای  صورت  به  نیروها،  این 
خواهند شد )همانند حالت غیرفعال(. در ادامه به محاسبه نیرو های 

1  Cai
2  Tan
3  Oliveira and Diederichs

 ) ,Q NR R ( پیش تنیده  سنگ دوز  مقطع  توسط  شده  ایجاد  مقاوم 
خواهیم پرداخت.

برای یافتن نیروی برشی و نیروی محوری در سنگ دوز در محل 
ناپیوستگی، فرضیات زیر در نظر گرفته می شوند )شکل 2(:

 
 

 دوز مقطع سنگ  تغییرشکل مقاوم ناشی از هایتنیدگی و نیرویپیش  یناشی از نیرونیروی مقاوم  .1شکل 
  

مقاوم  نیروی های  و  پیش تنیدگی  نیروی  از  ناشی  مقاوم  نیروی   .1 شکل 
ناشی از تغییرشکل مقطع سنگ دوز

Fig. 1.Resistant forces  due to pretensioned force and deformation 
of rock bolt

 
 

 دوز دار در دو راستا و نحوه تغییرشکل سنگجایی توده سنگ لایهجابه .2شکل
  

تغییرشکل  نحوه  و  راستا  دو  در  لایه دار  سنگ  توده  جابه جایی  شکل2. 
سنگ دوز

Fig. 2.Movement of rock block in two directions and deflection 
of bolt
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- در اثر باز شدن محل ناپیوستگی)در اثر زبری( که به صورت عمود 
ایجاد می شود.  ناپیوستگی است، نیروی محوری در بولت  بر صفحه 
ایجاد مؤلفه ای مقاوم در راستای عمود  این نیرو باعث  عکس العمل 
بر صفحه لغزش می شود که این نیروی مقاوم باعث افزایش مقاومت 

 .)u( خواهد شد ( )φσ tan اصطکاکی  
- نیروی محوری ایجاد شده در بولت، یک مؤلفه مقاوم در راستای 
طور  به  نیز  نیرو  این  که  کرد  خواهد  ایجاد  لغزش  صفحه  با  موازی 

مستقیم باعث افزایش مقاومت خواهد شد. 
با  شده  تقویت  سنگ  توده  در  برشی  شکل  تغییر  اثر  در   -
ایجاد خواهند شد  بولت  بر محور  تغییرشکل هایی عمود  سنگ دوز، 
نیروهای  آمدن  وجود  به  باعث  شده  ایجاد  تغییرشکل های  این  که 

 .)v( مقاوم در راستای موازی و عمود بر سطح لغزش می گردند
بر اساس مطالعات پیشین، زمانی که سنگ دوز به مقاومت تسلیم 
می رسد، دو مفصل پلاستیک در سنگ دوز ایجاد خواهند شد )شکل 
3( که فاصله آن ها در حدود یک تا چهار برابر قطر سنگ دوز است. از 
طرفی، جلالیفر و عزیز نشان دادند که فاصله تشکیل مفصل پلاستیک 
از محل ناپیوستگی به قطر سنگ دوز، نیروی محوری ایجاد شده در 
سنگ دوز و مقاومت سنگ اطراف بستگی خواهند داشت ]3و 5 و 8 و 
11[. همچنین می توان از وجود اصطکاک بین سنگ دوز و دوغاب در 

فاصله تشکیل دو مفصل پلاستیک صرف نظر کرد ]11[.
جلالی فر و عزیز رابطه 1 را برای یافتن فاصله مفصل پلاستیک از 

محل ناپیوستگی را ارائه کردند ]8[:

( )1
2

y O
p

c

Af T N
l

σ
− +

=  )1(

تسلیم  تنش   yf سنگ دوز،  مقطع  مساحت   A  ،1 رابطه  در 
در  در سنگ دوز،  شده  ایجاد  محوری  نیروی   OT N+ سنگ دوز، 
به  نسبت  سنگ دوز  قرارگیری  زاویه  به  که  است  ناپیوستگی  محل 
cσ مقاومت فشاری تک محوری  ناپیوستگی بستگی خواهد داشت، 
می توان   4 شکل  مطابق  است.  سنگ دوز  اطراف  دوغاب  یا  سنگ 
فاصله بین دو مفصل پلاستیک را به صورت تیر دو سرگیردار در نظر 

گرفت ]9 و 11[:

2-2- تحلیل تیر دو سرگیردار 
برای تحلیل تیر دو سرگیردار با روش نیرو، ابتدا یکی از تکیه گاه ها 
تا تیر بصورت معین استاتیکی شود )شکل 5(. سپس  آزاد می شود 
( را  3X ( و لنگر خمشی )  2X (، نیروی برشی ) 1X نیروی محوری )
در تکیه گاه حذف شده B  وارد می شود و برای تحلیل از معادلات 
روش نیرو و سازگاری تغییر شکل استفاده می گردد. اگر تغییر شکل 
محوری، تغییر شکل برشی و دوران زاویه ای تکیه گاه B به ترتیب 

 
 [11 و 8 و 3]  دوزدر اثر تغییر شکل سنگ Bو  Aتشکیل مفاصل پلاستیک   .3شکل 

  
شکل 3. تشکیل مفاصل پلاستیک A و B در اثر تغییر شکل سنگ دوز ]3 و 8 و 11[
Fig. 3.Plastic joints formation at points A and B due to shear displacement

 
 دوز در فاصله مفاصل پلاستیک مدل تیر دوسرگیردار برای سنگ .4شکل 

  
شکل 4. مدل تیر دوسرگیردار برای سنگ دوز در فاصله مفاصل پلاستیک

Fig. 4.Beam model for deflecting length of bolt
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سازگاری  و  نیرو  روش  معادلات  اساس  بر  باشند،   3∆ و   2∆  ، 1∆

تغییر شکل، داریم: 

  

11 1 12 2 13 3 1 1

21 1 22 2 23 3 2 2

31 1 32 2 33 3 3 3

q

q

q

X X X
X X X
X X X

δ δ δ

δ δ δ

δ δ δ

+ + + ∆ = ∆


+ + + ∆ = ∆ 
+ + + ∆ = ∆ 

 )2(

سازه ی  در   i نقطه ی  الاستیک  مکان  تغییر   ijδ  ،2 رابطه  در 
اولیه به علت وارد کردن بار واحد مجازی به جای نیروهای مجهول )

∆iq تغییر مکان الاستیک نقطه i در حالت  (  و همچنین  1=jX

X=0 )یعنی تغییر مکان الاستیک نقطه i فقط به علت نیروهای 

خارجی مؤثر به سازه ی اولیه با حذف نیروهای مجهول اضافه( است. 
∆iq برای تیر شکل 5 به صورت زیر به دست  ijδ و  بر این اساس، 

می آید:

 
)3(

 

 

)4(

و مدول  الاستیسیته  ترتیب مدول  به   G و   E  ،4 و  روابط 3  در 
برشی بولت می باشد و A و I نیز به ترتیب مساحت و ممان اینرسی 
0q نیز بیشترین مقدار بار فشاری بوده که در طول تغییر  مقطع است. 
نیز مساحت مؤثر   sA وارد می شود.   ) 2 pl ( یافته سنگ دوز  شکل 
برشی مقطع عضو است که برای مقطع دایروی شکل به صورت رابطه 

5 پیشنهاد می شود ]21[: 
9

10sA A=  )5(

B محل تشکیل مفصل پلاستیک است،  نقطه  اینکه  به  توجه  با 
. از طرفی، به دلیل وجود تکیه گاه گیردار در نقطه  02 =X بنابراین 
. با جایگذاری روابط 3 و  03 =∆ B منطقی است که داشته باشیم

4 در رابطه 2 داریم:

 )6(
 

با ساده سازی رابطه 6 رابطه 7 به دست خواهد آمد:

 
 دوز  مدل تیر استاتیکی معین برای سنگ .5شکل 

  
شکل 5. مدل تیر استاتیکی معین برای سنگ دوز 

Fig. 5.Determinate static beam model for rockbolt
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)7(

در نهایت، معادله کلی نیروی محوری، نیروی برشی و لنگر خمشی 
به ترتیب به صورت روابط 8 و 9 و 10 خواهند بود:

)8(

)9(

 

)10( 

 با توجه به معادلات به دست آمده، نیروی برشی و نیروی محوری 
ایجاد شده در سنگ دوز و در محل ناپیوستگی، با توجه به رابطه 7، 

:) px l= به صورت روابط 11 و 12 خواهند بود )

 )11(

                                                                                                                                                    )12(

با توجه به شکل 6، معادلات سازگاری تغییرشکل به صورت روابط 
13 به دست می آیند.

  )13(

)برشی(  قائم  جابه جایی   v توده سنگ،  بازشدگی  میزان   u که 
α زاویه قرارگیری بولت نسبت به صفحه لغزش است. توده سنگ و 

اگر i زاویه زبری صفحه ناپیوستگی باشد، در این صورت رابطه 14 
را خواهیم داشت:

tanu v i=  )14(

با ترکیب روابط 13 و 14 ، رابطه 15 به دست می آید:

2

1

tan( )iα∆
= −

∆
 )14(

، رابطه بین نیروی  با توجه به روابط 11 و 12 و 14  در نهایت 
برشی و محوری به صورت رابطه 15 می شود:

tan( )O

O

Q K i
N

α= −  )15(
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(3 ) 
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 دوز شرایط سازگاری تغییرشکل سنگ .6شکل 

  
شکل 6. شرایط سازگاری تغییرشکل سنگ دوز

Fig. 6.Deformation compatibility condition
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 ،7با توجه به رابطه   ،در محل ناپیوستگی و دوزبا توجه به معادلات به دست آمده، نیروی برشی و نیروی محوری ایجاد شده در سنگ 
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نشریه مهندسی عمران امیرکبیر، دوره 52، شماره 6، سال 1399، صفحه 1485 تا 1498

1492

که

 )16(

مدول  به  که  می باشد  سنگ دوز  ضریب   K  ،15 رابطه  در 
ممان   ،)G( سنگ دوز  برشی  مدول   ،)E( سنگ دوز  الاستیسیته 
)A( و محل تشکیل  )I(، مساحت مقطع سنگ دوز  اینرسی مقطع 

( بستگی خواهد داشت. pl مفصل پلاستیک )

3-2- حداکثر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز پیش تنیده 
در محل ناپیوستگی 

یکی از معیارهای تسلیم برای پیش بینی تسلیم )یا خرابی( مواد 
اساس،  این  بر  است.  ترسکا  تسلیم  معیار  فولاد،  شکل پذیر همچون 
در  محوری  تنش  بر  علاوه  برشی  تنش های  ناپیوستگی،  محل  در 
این  اثر  تحت  آن  خرابی  پیش  برای  که  می آید  بوجود  سنگ دوز 
فرض  اساس  بر  می شود.  استفاده  ترسکا  خرابی  معیار  از  تنش ها 
گسیختگی بولت در نقطه O  و نوشتن معیار ترسکا در این نقطه بر 
حسب نیروی محوری )نیروی محوری ایجاد شده توسط تغییرشکل 

بولت و نیروی پیش تنیدگی( و نیروی برشی، داریم ]3 و 8 و 11[:

)17(

که T نیروی پیش تنیدگی است.
پلاستیک،  مفصل  تشکیل  محل  یافتن  برای   1 رابطه  اساس  بر 
در  در سنگ دوز،  ایجاد شده  محوری  نیروی  مقدار حداکثر  بایستی 
برای   15 رابطه  طبق  همچنین  باشد.  مشخص  ناپیوستگی،  محل 
یافتن حداکثر نیروی محوری ایجاد شده در سنگ دوز، بایستی محل 
ON دو پارامتر  pl و  تشکیل مفصل پلاستیک مشخص شود. بنابراین 
وابسته به هم می باشند. با ترکیب روابط 1 و 16، ضریب سنگ دوز از 

رابطه 18 تعیین می شود:

)18(

که r شعاع سنگ دوز است. با ترکیب روابط 15 و 17 و 18 داریم:

)19(

که  در آن

)20(

بنابراین برای یافتن حداکثر نیروی محوری ایجاد شده در سنگ دوز 
ابتدا طبق  (، در حالت الاستیک،  ON اثر تغییرشکل سنگ دوز ) در 
رابطه 19 باید معادله درجه چهارم حل شود و سپس از طریق رابطه 
نیروی  محاسبه ی  از  بعد  گردد.  محاسبه  محوری  نیروی  مقدار   20
برشی  نیروی  حداکثر  و   ) K ( سنگ دوز  ضریب  می توان  محوری، 
( در حالت الاستیک پیدا کرد. مطابق  OQ ایجاد شده در سنگ دوز را )
شکل 1، نیروهای مقاوم ایجاد شده در محل ناپیوستگی عبارت انداز:

)21( 

rϕ زاویه اصطکاک ماندگار صفحه ناپیوستگی است. که 
در نهایت، کل نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز در محل 

ناپیوستگی برابر است با: 

)22(

دهیم،  قرار  برابر صفر  را  نیروی پیش تنیدگی  اگر  رابطه 22  در 
حداکثر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز غیرفعال، در محل 
مطابق   .]11[ می آید  دست  به  الاستیک،  حالت  در  و  ناپیوستگی 
روابط به دست آمده، در سنگ دوز غیرفعال، در صورتی که در سطح 
ناپیوستگی زبری وجود نداشته باشد، اگر زاویه قرارگیری سنگ دوز 
خواهد  قرار  خالص  کشش  تحت  سنگ دوز  باشد،  درجه  صفر  برابر 
گرفت و نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز در محل ناپیوستگی، 
yR خواهد شد و اگر زاویه قرارگیری سنگ دوز برابر 90  Af= برابر 
ناپیوستگی،  برشی در سنگ دوز، در محل  نیروی  فقط  باشد،  درجه 
برابر  ایجاد شده توسط سنگ دوز،  نیروی مقاوم  ایجاد خواهد شد و 

2  خواهد شد.
yAfR =

10 
 

 را خواهیم داشت:   14زاویه زبری صفحه ناپیوستگی باشد، در این صورت رابطه  iاگر 
(14 ) ivu tan=  

 آید: به دست می 15رابطه ،  14و  13با ترکیب روابط 

(14 ) )tan(
1

2 i−=

 

 
 :شودمی 15ی برشی و محوری به صورت رابطه رابطه بین نیرو،  14و  12و   11در نهایت با توجه به روابط 

(15 ) )tan( iK
N
Q

O

O −= 
 

 که
 

(16 ) 
 

رابطه   کهدوز میضریب سنگ  K،  15در  الاستیسیته سنگ  باشد  مدول  برشی سنگ(E)دوز  به  مدول  اینرسی (G)دوز  ،  ممان   ،
 بستگی خواهد داشت. )pl( و محل تشکیل مفصل پلاستیک )A( دوز، مساحت مقطع سنگ)I(مقطع 

   ناپیوستگیتنیده در محل دوز پیشحداکثر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ -2-3

پذیر همچون فولاد، معیار تسلیم ترسکا است. بر این اساس،  یکی از معیارهای تسلیم برای پیش بینی تسلیم )یا خرابی( مواد شکل
ها از  آید که برای پیش خرابی آن تحت اثر این تنشدوز بوجود میهای برشی علاوه بر تنش محوری در سنگدر محل ناپیوستگی، تنش

و نوشتن معیار ترسکا در این نقطه بر حسب نیروی     Oبر اساس فرض گسیختگی بولت در نقطه  شود.  ترسکا استفاده میمعیار خرابی  
 : [11 و  8 و  3] نیدگی( و نیروی برشی، داریمتمحوری )نیروی محوری ایجاد شده توسط تغییرشکل بولت و نیروی پیش

 
(17) 

 
 . استتنیدگی نیروی پیش Tکه 

اساس پلاستیک  1رابطه    بر  یافتن محل تشکیل مفصل  ایجاد شده در سنگ  ،برای  نیروی محوری  در    ، دوزبایستی مقدار حداکثر 
محل   بایستی   ، دوزبرای یافتن حداکثر نیروی محوری ایجاد شده در سنگ  15مشخص باشد. همچنین طبق رابطه    ، محل ناپیوستگی

-، ضریب سنگ16و    1  با ترکیب روابط  باشند. دو پارامتر وابسته به هم می  ONو    pl. بنابراین  مشخص شود  تشکیل مفصل پلاستیک
 شود:می تعیین 18 از رابطهدوز 

 
 
(18) 

 
 

 : داریم 18و  17و  15ب روابط با ترکی  .استدوز شعاع سنگ rکه 
 
(19) 
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و نوشتن معیار ترسکا در این نقطه بر حسب نیروی     Oبر اساس فرض گسیختگی بولت در نقطه  شود.  ترسکا استفاده میمعیار خرابی  
 : [11 و  8 و  3] نیدگی( و نیروی برشی، داریمتمحوری )نیروی محوری ایجاد شده توسط تغییرشکل بولت و نیروی پیش
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اساس پلاستیک  1رابطه    بر  یافتن محل تشکیل مفصل  ایجاد شده در سنگ  ،برای  نیروی محوری  در    ، دوزبایستی مقدار حداکثر 
محل   بایستی   ، دوزبرای یافتن حداکثر نیروی محوری ایجاد شده در سنگ  15مشخص باشد. همچنین طبق رابطه    ، محل ناپیوستگی

-، ضریب سنگ16و    1  با ترکیب روابط  باشند. دو پارامتر وابسته به هم می  ONو    pl. بنابراین  مشخص شود  تشکیل مفصل پلاستیک
 شود:می تعیین 18 از رابطهدوز 
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ها از  آید که برای پیش خرابی آن تحت اثر این تنشدوز بوجود میهای برشی علاوه بر تنش محوری در سنگدر محل ناپیوستگی، تنش
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 : [11 و  8 و  3] نیدگی( و نیروی برشی، داریمتمحوری )نیروی محوری ایجاد شده توسط تغییرشکل بولت و نیروی پیش
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(20) 
 

ابتدا    ،حالت الاستیکدر    (،ONدوز ) در اثر تغییرشکل سنگ  دوزبرای یافتن حداکثر نیروی محوری ایجاد شده در سنگبنابراین  
ی بعد از محاسبه  .گرددمقدار نیروی محوری محاسبه    20باید معادله درجه چهارم حل شود و سپس از طریق رابطه    19طبق رابطه  

  پیدا کرد.   در حالت الاستیک  (OQ)  را  دوزو حداکثر نیروی برشی ایجاد شده در سنگ  (K)  دوزان ضریب سنگتومی  ،نیروی محوری
 :ازاندمحل ناپیوستگی عبارت، نیروهای مقاوم ایجاد شده در 1مطابق شکل 

  
(21) 
 
 

 .استاندگار صفحه ناپیوستگی زاویه اصطکاک م  r که
   :یوستگی برابر است بادوز در محل ناپ در نهایت، کل نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ

 
(22) 

 
 

در محل    ، غیرفعال  دوزتنیدگی را برابر صفر قرار دهیم، حداکثر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگاگر نیروی پیش  22در رابطه  
در سطح    صورتی که  غیرفعال، دردوز  سنگ  در  ،روابط به دست آمده مطابق    . [11]  آید به دست می  ،یکدر حالت الاست  ناپیوستگی و 

زاویه قرارگیری سنگ  ناپیوستگی اگر  باشد،  برابر صفر درجه باشد، سنگزبری وجود نداشته  قرار خواهد دوز  دوز تحت کشش خالص 
yAfRبرابر   ، تگیدر محل ناپیوس دوزو نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ گرفت دوز برابر و اگر زاویه قرارگیری سنگخواهد شد   =

برابر   ،دوزایجاد خواهد شد و نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ  دوز، در محل ناپیوستگی،فقط نیروی برشی در سنگ  ،درجه باشد  90

2
yAfR  خواهد شد.   =

ناپیوستگی در نظر گرفته دسته  یک    وجودتنها    دوز در مواجهه با ناپیوستگی است، لذامطالعه عملکرد مکانیکی سنگهدف تحقیق حاضر،    با توجه
اندازه کافی دور باشند تا تداخلی بین نیروهای وارده به    ها از هماگر فاصله ناپیوستگی،  در صورت وجود چند ناپیوستگیدر واقع،  شده است.   به 

 . داشته باشد  تواند رفتاری مشابه با مدل تحلیلی ارائه شدهدوز در هر ناپیوستگی، میگدوز ایجاد نشود، سنسنگ

 مقایسه نتایج مدل تحلیلی با آزمایشگاهی  -3

  ،مقایسه کرد.  لیو و لی  ،توان نتایج مدل را با نتایج یک مطالعه آزمایشگاهیمی  ،برای ارزیابی صحت و دقت مدل تحلیلی ارائه شده
[  11از مطالعه آزمایشگاهی استفاده کردند ]  ،دوز غیرغعال در برابر لغزشمقاوم ایجاد شده توسط سنگ  هاینیرویبرای بدست آوردن  

دوز را در چهار زاویه ها سنگ. آنآورده شده است  2نتایج آن در جدول    واست    1دوز به کار برده شده مطابق جدول  که ویژگی سنگ
ناپیوستگ  45و    60،  75،  90 به  نسبت  سنگدرجه  توسط  شده  ایجاد  مقاوم  نیروی  مقدار  و  دادند  قرار  محل ی  در  را  غیرفعال  دوز 

بناپیوستگی از مدل  ، 2. در جدول  دست آوردند،  ارائه شدهنتایج این مطالعه آزمایشگاهی به همراه نتایج حاصل  آورده    ، سازی تحلیلی 
 شده است.  

 [11] دوز به کار برده شده در آزمایشگاهویژگی سنگ.  1 جدول
( )mmdb )(MPaf y  )(GPaE 
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دوز را در چهار زاویه ها سنگ. آنآورده شده است  2نتایج آن در جدول    واست    1دوز به کار برده شده مطابق جدول  که ویژگی سنگ
ناپیوستگ  45و    60،  75،  90 به  نسبت  سنگدرجه  توسط  شده  ایجاد  مقاوم  نیروی  مقدار  و  دادند  قرار  محل ی  در  را  غیرفعال  دوز 

بناپیوستگی از مدل  ، 2. در جدول  دست آوردند،  ارائه شدهنتایج این مطالعه آزمایشگاهی به همراه نتایج حاصل  آورده    ، سازی تحلیلی 
 شده است.  
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ابتدا    ،حالت الاستیکدر    (،ONدوز ) در اثر تغییرشکل سنگ  دوزبرای یافتن حداکثر نیروی محوری ایجاد شده در سنگبنابراین  
ی بعد از محاسبه  .گرددمقدار نیروی محوری محاسبه    20باید معادله درجه چهارم حل شود و سپس از طریق رابطه    19طبق رابطه  

  پیدا کرد.   در حالت الاستیک  (OQ)  را  دوزو حداکثر نیروی برشی ایجاد شده در سنگ  (K)  دوزان ضریب سنگتومی  ،نیروی محوری
 :ازاندمحل ناپیوستگی عبارت، نیروهای مقاوم ایجاد شده در 1مطابق شکل 
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در محل    ، غیرفعال  دوزتنیدگی را برابر صفر قرار دهیم، حداکثر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگاگر نیروی پیش  22در رابطه  
در سطح    صورتی که  غیرفعال، دردوز  سنگ  در  ،روابط به دست آمده مطابق    . [11]  آید به دست می  ،یکدر حالت الاست  ناپیوستگی و 

زاویه قرارگیری سنگ  ناپیوستگی اگر  باشد،  برابر صفر درجه باشد، سنگزبری وجود نداشته  قرار خواهد دوز  دوز تحت کشش خالص 
yAfRبرابر   ، تگیدر محل ناپیوس دوزو نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ گرفت دوز برابر و اگر زاویه قرارگیری سنگخواهد شد   =
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با توجه هدف تحقیق حاضر، مطالعه عملکرد مکانیکی سنگ دوز 
در مواجهه با ناپیوستگی است، لذا تنها وجود یک دسته ناپیوستگی در 
نظر گرفته شده است. در واقع، در صورت وجود چند ناپیوستگی، اگر 
فاصله ناپیوستگی ها از هم به اندازه کافی دور باشند تا تداخلی بین 
نیروهای وارده به سنگ دوز ایجاد نشود، سنگ دوز در هر ناپیوستگی، 

می تواند رفتاری مشابه با مدل تحلیلی ارائه شده داشته باشد.

3- مقایسه نتایج مدل تحلیلی با آزمایشگاهی 
برای ارزیابی صحت و دقت مدل تحلیلی ارائه شده، می توان نتایج 
مدل را با نتایج یک مطالعه آزمایشگاهی، مقایسه کرد.  لیو و لی، برای 
بدست آوردن نیروی های مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز غیرغعال 
در برابر لغزش، از مطالعه آزمایشگاهی استفاده کردند ]11[ که ویژگی 
سنگ دوز به کار برده شده مطابق جدول 1 است و نتایج آن در جدول 
2 آورده شده است. آن ها سنگ دوز را در چهار زاویه 90، 75، 60 و 
45 درجه نسبت به ناپیوستگی قرار دادند و مقدار نیروی مقاوم ایجاد 
شده توسط سنگ دوز غیرفعال را در محل ناپیوستگی، بدست آوردند. 
در جدول 2، نتایج این مطالعه آزمایشگاهی به همراه نتایج حاصل از 

مدل سازی تحلیلی ارائه شده، آورده شده است. 
با  آزمایشگاهی  مدل  نتایج  بین  اختلاف  که  می شود  ملاحظه 
تحلیلی کمتر از 10 درصد هستند. با توجه به اینکه در مدل تحلیلی 

در جهت اطمینان از نیروهای مقاوم ایجاد شده توسط دوغاب در محل 
از دلایل  یکی  عامل می تواند  این  ناپیوستگی صرف نظر شده است، 
قرارگیری  زاویه  باشد. مطابق جدول 2، در چهار  نتایج  بین  اختلاف 
و  درجه   90 قرارگیری  زاویه  در  مقاوم  نیروی  کمترین  سنگ دوز، 

بیشترین نیروی مقاوم در زاویه 45 درجه ایجاد می شود.
لازم به ذکر است که در این مطالعه مقاومت فشاری تک محوری 
45.5c به دست آمد و زاویه زبری  MPaσ = دوغاب در آزمایشگاه 

نیز حدود 1 درجه اندازه گیری شده بود.

توسط  شده  ایجاد  مقاوم  نیروی های  پارامتریک  مطالعه   -4
سنگ دوزها در محل ناپیوستگی

قرارگیری  زاویه  که  می شود  مشاهده   22 و   19 روابط  مطابق 
زاویه  ناپیوستگی،  زبری  زاویه  ناپیوستگی،  به  نسبت  سنگ دوز 
سنگ دوز،  اطراف  دوغاب  یا  سنگ  مقاومت  ناپیوستگی،  اصطکاک 
نیروی پیش تنیدگی و ویژگی های مکانیکی سنگ دوز از عوامل مؤثر 
از  هستند.  سنگ دوز  توسط  شده  ایجاد  مقاوم  نیروی های  روی  بر 
و  پیش تنیدگی  نیروی  قرارگیری سنگ دوز،  زاویه  عوامل،  این  بین 
ویژگی های مکانیکی سنگ دوز، قابل تغییر هستند. برای مطالعه تأثیر 
پارامترهای مختلف و وزن هر یک از آن ها، ویژگی های سنگ دوز به 

 [11] دوز به کار برده شده در آزمایشگاهویژگی سنگ.  1 جدول
( )mmdb    
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 سازی تحلیلیبا مدل [11] سازی آزمایشگاهیمقایسه نتایج مدل.  2 جدول

سازی تحلیلی مدل  
 

سازی آزمایشگاهیمدل  
 

دوز با  زاویه قرارگیری سنگ
 زوایای اصطکاک ناپیوستگی 

89/12  8/13   4.36,90 ==   

14/24  8/24   5.42,75 ==   

24/26  1/29   7.38,60 ==   

75/28  2/31   1.42,45 ==   
 

  

)(, KNR)(, KNR

جدول 1 . ویژگی سنگ دوز به کار برده شده در آزمایشگاه ]11[
Table 1.Characteristics of rock bolt used in the laboratory

جدول 2 . مقایسه نتایج مدل سازی آزمایشگاهی ]11[ با مدل سازی تحلیلی
Table 2.Comparison between experimental and analytical results
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صورت ثابت مطابق با جدول 3 فرض می شوند:
بصورت ناپیوستگی  به  مربوط  پایه  مقادیر  همچنین 

در  و  گرفته شده  نظر  در   35 , 5 , 50r ci MPaϕ σ= = = 

مطالعه پارامتریک، مقادیر آن ها تغییر داده می شوند.
شکل 7 نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز را در اثر اعمال 
نیروهای مختلف پیش تنیدگی در سنگ دوز و برای زوایای مختلف 
تحلیلی  روابط  با  مطابق  که  همانطور  نشان می دهد.  آن،  قرارگیری 
انتظار می رفت، با افزایش نیروی پیش تنیدگی، مقدار نیروی مقاوم 
با  افزایش پیدا می کند. بطور کلی  نیز  ایجاد شده توسط سنگ دوز 
که  می شود  ملاحظه  یکدیگر  از  آن ها  فاصله  و  نمودار  سه  مقایسه 
بیشترین تأثیر نیروی پیش تنیدگی بر روی افزایش نیروی مقاوم، در 
زاویه قرارگیری 90 درجه می باشد. به طور کلی، طبق معیار تسلیم 
ترسکا، ظرفیت محوری سنگ دوز از ظرفیت برشی آن  بیشتر است؛ 
)به  می گیرند  قرار  بالاتری  زوایای  در  که سنگ دوز  زمانی  بنابراین 
زیادی در سنگ دوز  برشی  نیروی  از 70 درجه(،  بالاتر  مثال  عنوان 
ایجاد می شود که موجب تسلیم سریع تر سنگ دوز می شود. بنابراین 
قرارگیری،  بالاتر  زوایای  در  توسط سنگ دوز،  کمتری  مقاوم  نیروی 
ایجاد خواهد شد. پیش تنیده کردن سنگ دوز موجب می شود که از 
ظرفیت محوری سنگ دوز به جای ظرفیت برشی آن استفاده شود، 
مقاوم می شود. همچنین  نیروی  افزایش  باعث  عمل،  این  نهایت  در 
برابر 90 درجه  قرارگیری سنگ دوز  زاویه  اگر  ملاحظه می شود که 
باشد، حداقل نیروی مقاوم ایجاد می شود و از طرفی، بیشترین نیروی 
مقاوم هنگامی بوجود می آید که ترکیبی از نیروی برشی و محوری 
قرارگیری 40 درجه  زاویه  ایجاد شود. در شکل 7 در  در سنگ دوز 
بیشترین نیروی مقاوم ایجاد می شود که این زاویه، برابر مجموع زاویه 

اصطکاک و زاویه زبری است.  
شکل های 8 و 9 تأثیر زاویه زبری را در زوایای مختلف قرارگیری 
سنگ دوز، بر روی نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز غیرفعال 

 دوز سنگ  خصوصیات مکانیکی . 3 جدول
 تنش تسلیم 

 

 قطر 
( )mmdb 

 مدول برشی
( )GPaG 

 مدول الاستیسیته 
 

600 25 79 206 
 

)(MPaf y)(GPaE

جدول 3 . خصوصیات مکانیکی سنگ دوز
Table 3.Mechanical properties of rock bolt

 
 دوز های قرارگیری مختلف سنگزاویه بر روی نیروی مقاوم ایجاد شده به ازای  نیروی پیش تنیدگیثیر تأ .7شکل 

  
شکل 7. تأثیر نیروی پیش تنیدگی بر روی نیروی مقاوم ایجاد شده به ازای 

زاویه های قرارگیری مختلف سنگ دوز
Fig. 7.Influence of pre-tensioned load on the contribution of pre-

tensioned bolt for different inclination

 
   آنقرارگیری  ال به ازای زوایای مختلفدوز غیرفعزبری سطح ناپیوستگی بر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ ثیر زاویهتأ .8شکل 

  

ایجاد شده  مقاوم  نیروی  بر  ناپیوستگی  زبری سطح  زاویه  تأثیر   .8 شکل 
توسط سنگ دوز غیرفعال به ازای زوایای مختلف قرارگیری آن 

Fig. 8.Influence of roughness angle on the contribution of passive 
bolt for different inclination
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و فعال را، به ترتیب، نشان می دهند.
مطابق شکل 8، با افزایش زاویه زبری، مقدار نیروی مقاوم ایجاد 
شده توسط سنگ دوز غیرفعال در زوایای مختلف قرارگیری افزایش 
از  فاصله آن ها  و  نمودار  مقایسه سه  با  بطور کلی  پیدا خواهد کرد. 
افزایش  روی  بر  زبری  تأثیر  بیشترین  که  می شود  ملاحظه  یکدیگر 
که  زمانی  می باشد.  درجه   90 قرارگیری  زاویه  در  مقاوم،  نیروی 
زوایای  مثال  عنوان  )به  می گیرند،  قرار  بالاتر  زوایای  در  سنگ دوز 
بالاتر از 70 درجه( افزایش زبری باعث می شود که در سنگ دوزها، 
در محل ناپیوستگی، نیروی محوری ایجاد شود و از ظرفیت محوری 
سنگ دوز به جای ظرفیت برشی آن استفاده شود. در شکل 8 نیز، 
قرارگیری  زاویه  که  می شود  ایجاد  زمانی  مقاوم  نیروی  بیشترین 

سنگ دوز برابر، مجموع زوایای اصطکاک و زبری باشد. 
مطابق شکل 9، با افزایش زاویه زبری ، مقدار نیروی مقاوم ایجاد 
شده توسط سنگ دوز فعال نیز در زوایای مختلف قرارگیری افزایش 
پیدا خواهد کرد ولی نسبت به سنگ دوزهای غیرفعال از اثرات زبری 
در  مثال  عنوان  به  کاسته خواهد شد.  مقاوم  نیروی  افزایش  روی  بر 
شکل 8، با تغییر زاویه زبری از 0 تا 10 درجه، میزان افزایش نیروی 
برابر 116  درجه،   90 قرارگیری  زاویه  در  غیرفعال  مقاوم سنگ دوز 
کیلونیوتن و در شکل 9 میزان افزایش نیروی مقاوم سنگ دوز فعال، 

برابر 95 کیلونیوتن می باشد. 
لازم به توضیح است که بر اساس مطالعه بارتون ]22[، با افزایش 
نیروی عمودی بر سطح ناپیوستگی از اثرات زبری بدلیل خرد شدگی 
آن ها کاسته می شود. در این مطالعه از این تغییرات زبری، صرف نظر 

شده است. 
در رابطه با تأثیر مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف سنگ دوز، مطابق 
شکل های 10 و 11 ملاحظه می شود که مقدار نیروی مقاوم ایجاد 
شده توسط سنگ دوز در محل ناپیوستگی، رابطه عکس با این پارامتر 
افزایش مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف، فاصله تشکیل  با  دارد. زیرا 
مفاصل پلاستیک از محل ناپیوستگی کاهش پیدا می کنند و در نتیجه 
طول تیر دوسرگیردار مربوط به مدل سازی سنگ دوز کاهش یافته 
و نیروی کمتری توسط سنگ دوز غیرفعال، تحمل می شود. در این 
شکل ها، بیشترین نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز غیرفعال، 
می کند.  تغییر  اطراف سنگ دوز  دوغاب  یا  سنگ  مقاومت  تغییر  با 
همچنین با افزایش مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف، بیشترین نیروی 

مقاوم، در زاویه قرارگیری کمتری از مجموع زوایای اصطکاک و زبری، 
ایجاد می شود. 

تأثیر مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف برای سنگ دوز فعال، کمتر 
اطراف  دوغاب  یا  سنگ  مقاومت  زیرا  است،  غیرفعال  سنگ دوز  از 

 
      

 
کیلونیوتن به ازای   80تنیدگی  دوز فعال با نیروی پیشثیر زاویه زبری سطح ناپیوستگی بر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگتأ .9شکل 

 زوایای مختلف قرارگیری آن  

  

 
دوزغیر فعال به ازای زوایای مختلف قرارگیری آن  وی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ ثیر مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف آن بر نیرتأ .10شکل   

  

شده  ایجاد  مقاوم  نیروی  بر  ناپیوستگی  سطح  زبری  زاویه  تأثیر   .9 شکل 
توسط سنگ دوز فعال با نیروی پیش تنیدگی 80 کیلونیوتن به ازای زوایای 

مختلف قرارگیری آن 
Fig. 9.Influence of roughness angle on the contribution of active 

bolt for different inclination and T=80KN

شکل 10. تأثیر مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف آن بر نیروی مقاوم ایجاد 
شده توسط سنگ دوزغیر فعال به ازای زوایای مختلف قرارگیری آن 

Fig. 10.Influence of cσ on the contribution of passive bolts for 
different inclination
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)نیروی  مقطع سنگ دوز  توسط  ایجاد شده  مقاوم  نیروهای  روی  بر 
جابه جایی جزئی  اثر  در  در سنگ دوز  ایجاد شده  برشی  و  محوری 
توده سنگ( اثر دارد و بر روی نیروهای مقاوم ایجاد شده توسط نیروی 
پیش تنیدگی، تأثیری نخواهند داشت. بنابراین بیشترین اثر مقاومت 
سنگ یا دوغاب اطراف سنگ دوز، بر روی سنگ دوز غیرفعال است 
که باعث کاهش نیروهای مقاوم ایجاد شده توسط مقطع سنگ دوز، 
می شود. در واقع، در سنگ دوزهای فعال، بدلیل وجود نیروی پیش 
تنیدگی، لغزش کمتری در ناپیوستگی اتفاق می افتد و نقش مقطع 

سنگ دوز در ایجاد نیروی مقاوم در حالت الاستیک، کمتر می شود.

5- نتیجه گیری
در این مطالعه یک روش تحلیلی جدیدی برای ارزیابی عملکرد 
سنگ دوزهای تزریقی فعال و غیرفعال در پایدارسازی شیروانی های 
سنگی ارائه شد. در این مدل سازی، سنگ دوز را در طول تغییر شکل 
یافته اش در محل ناپیوستگی، به صورت تیر نامعین استاتیکی در نظر 
گرفته و از معادلات روش نیرو و سازگاری تغییرشکل برای تحلیل این 

تیر استفاده کردیم. 
نیروی  که  شد  فرض  نیز،  فعال  سنگ دوزهای  مدل سازی  در 
پیش تنیدگی بتنهایی نمی تواند مانع از لغزش بلوک سنگی در محل 

ناپیوستگی شود؛ بنابراین در این نوع سنگ دوزها، نیروهای بیشتری 
علاوه بر نیروی پیش تنیدگی در سنگ دوز، ایجاد می شوند. 

با مدل سازی تحلیلی صورت گرفته، می توان تأثیر پارامترهایی 
یا  زبری  ناپیوستگی،  به  نسبت  زاویه قرارگیری سنگ دوز  همچون: 
زاویه اتساع، زاویه اصطکاک محل ناپیوستگی، نیروی پیش تنیدگی، 
نیروی مقاوم  بر روی  را  یا دوغاب اطراف سنگ دوز  مقاومت سنگ 

ایجاد شده توسط سنگ دوز، بررسی کرد.
طبق نتایج به دست آمده، زمانی که سنگ دوز در زوایای کمتری 
اصطکاک  زاویه  از  کمتر  زوایای  در  مثال  عنوان  )به  می گیرد  قرار 
سطح ناپیوستگی(، به دلیل افزایش نیروی محوری نسبت به نیروی 
مقاوم  نیروی  مقدار  ناپیوستگی،  محل  در  سنگ دوز،  در  برشی 
ایجاد شده توسط سنگ دوز، افزایش پیدا خواهد کرد؛ زیرا ظرفیت 
همچنین  می باشد.  بیشتر  آن  برشی  ظرفیت  از  محوری سنگ دوز 
مقاوم  نیروی  افزایش  روی  بر  اثرات پیش تنیدگی  از  این حالت  در 
کاسته می شود زیرا سنگ دوز غیرفعال نیز از ظرفیت محوری اش 
را  اثر  بیشترین  زمانی  پیش تنیدگی  نیروی  کرد.  خواهد  استفاده 

خواهد داشت که: 
- سنگ دوز در زوایای نزدیک به 90 درجه نسبت به ناپیوستگی 

قرار داشته باشد.
- مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف سنگ دوز بالا باشد. 

-  سطح ناپیوستگی زبری کمتری داشته باشد. 
مقاوم  نیروی  حداقل  غیرفعال  و  فعال  سنگ دوزهای  برای 
زمانی ایجاد می شود که سنگ دوز به صورت کاملًا عمود بر سطح 
ناپیوستگی قرار داشته باشد، زیرا نیروی برشی زیادی در سنگ دوز 
ایجاد می شود. در صورتی که سطح ناپیوستگی زبری نداشته باشد، 
قرار  ناپیوستگی  محل  در  خالص  برش  تحت  غیرفعال  سنگ دوز 
ظرفیت  از  نیروی پیش تنیدگی می توان  اعمال  با  و  گرفت  خواهد 
استفاده  است،  آن  برشی  ظرفیت  از  بیشتر  که  سنگ دوز  محوری 
کرد و باعث افزایش نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز، شد. 
محوری  نیروی  ایجاد  دلیل  به  ناپیوستگی،  سطح  زبری  افزایش  با 
محوری  ظرفیت  از  استفاده  و  ناپیوستگی  محل  در  سنگ دوز  در 
محل  در  سنگ دوز  توسط  شده  ایجاد  مقاوم  نیروی  سنگ دوز، 
از طرفی، بیشترین نیروی مقاوم  افزایش پیدا می کند.  ناپیوستگی، 
توسط سنگ دوز فعال و غیرفعال زمانی ایجاد می شود که ترکیبی 

 

 
کیلو نیوتن به ازای زوایای مختلف   80دوز فعال با ثیر مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف آن بر نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ تأ .11شکل 

 قرارگیری آن  

 

شکل 11. تأثیر مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف آن بر نیروی مقاوم ایجاد 
مختلف  زوایای  ازای  به  نیوتن  کیلو   80 با  فعال  سنگ دوز  توسط  شده 

قرارگیری آن 

Fig. 11.Influence of cσ on the contribution of active bolts for dif-
ferent inclination and T=80KN
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از نیروی های محوری و برشی در سنگ دوز ایجاد شود، به نحوی 
که برای سنگ دوز فعال در زاویه نزدیک به مجموع زاویه اصطکاک و 
زبری رخ می دهد و برای سنگ دوز غیرفعال با تغییر مقاومت سنگ یا 
دوغاب اطراف سنگ دوز در زوایای مساوی و یا کمتر از مجموع زاویه 

اصطکاک و زبری رخ خواهد داد.
 در صورتی که مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف سنگ دوز افزایش 
مقدار  هم،  از  پلاستیک  مفاصل  فاصله  کاهش  دلیل  به  کند  پیدا 
نیروهای مقاوم ایجاد شده توسط تغییرشکل مقطع سنگ دوز، کاهش 
پیدا می کنند و در نتیجه این پارامتر، تأثیر مهمی بر روی نیروهای 
ناپیوستگی،  محل  در  غیرفعال،  سنگ دوز  توسط  شده  ایجاد  مقاوم 

خواهد داشت.

6- فهرست علائم
علائم انگلیسی

Am2 ،مساحت مقطع سنگ دوز
Asm2 ،مساحت مؤثر برشی سنگ دوز
dbm ،قطر سنگ دوز
rm ،شعاع سنگ دوز
fyN/m2 ،تنش تسلیم سنگ دوز
EN/m2 ،مدول الاستیسیته
GN/m2 ،مدول برشی

NO
نیروی محوری ایجاد شده در سنگ دوز در محل 

N ،ناپیوستگی

QO
نیروی برشی ایجاد شده در سنگ دوز در محل 

N ،ناپیوستگی
TN ،نیروی پیش تنیدگی
lpm ،فاصله تشکیل مفصل پلاستیک از ناپیوستگی
Im4 ،ممان اینرسی مقطع سنگ دوز
qoN/m ،حداکثر بار فشاری وارد شده به سنگ دوز
X1   N،نیروی محوری ایجاد شده در تکیه گاه
X2N ،نیروی برشی ایجاد شده در تکیه گاه
X3N.m ،لنگر خمشی ایجاد شده در تکیه گاه
uجابه جایی توده سنگ در راستای عمود بر ناپیوستگی
vجابه جایی برشی توده سنگ
iزبری سطح ناپیوستگی، درجه
Kضریب سنگ دوز

R(N+T)
نیروی مقاوم محوری ایجاد شده توسط سنگ دوز، 

N ،شامل نیروی محوری داخلی و نیروی پیش تنیدگی

RQ
نیروی مقاوم ایجاد شده توسط نیروی برشی سنگ دوز، 

N
RN ، کل نیروی مقاوم ایجاد شده توسط سنگ دوز

علائم یونانی
α 

زاویه قرارگیری سنگ دوز نسبت به ناپیوستگی، درجه

rϕ
زاویه اصطکاک ماندگار ناپیوستگی، درجه

ijδ
تغییر مکان الاستیک نقطه ی i در سازه ی اولیه به علت 

  1=jX

iq∆
تغییر مکان الاستیک نقطه i فقط به علت نیروهای خارجی مؤثر 

به سازه ی اولیه با حذف نیروهای مجهول اضافه

cσ
N/m2 ،مقاومت سنگ یا دوغاب اطراف سنگ دوز
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